
 
 

Olimpiada Națională de Matematică 

Etapa Locală, Județul Dolj, 17 februarie 2024 

CLASA a IX-a  

 

Subiectul 1.  a) Demonstrați că pentru orice 𝑥 ∈ ℝ are loc egalitatea  

[𝑥] + [𝑥 +
1

2
] = [2𝑥] 

unde [𝑥] reprezintă partea întreagă a numărului real 𝑥. 

 b) Rezolvați în mulțimea numerelor reale ecuația [
2𝑥+1

3
] + [

4𝑥+5

6
] =

𝑥+3

2
. 

(***) 

Subiectul 2. Demonstrați că 13 divide numărul 6767 + 8383 − 77. 
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Subiectul 3. Fie 𝐴, 𝐵, 𝐶 trei puncte necoliniare și punctele 𝑀,𝑁, 𝑃,𝑇 astfel încât 𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ =
2

5
𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗,

2𝐴𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 3𝑁𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗,  4𝐵𝑃⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 9𝐶𝑃⃗⃗⃗⃗  ⃗ și 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 2𝐴𝑇⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

a) a) Arătați că vectorii 𝑀𝑁 ⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  şi 𝑁𝑃⃗⃗⃗⃗⃗⃗  sunt coliniari. 

b) b) Arătați că 𝑁𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑁𝑃⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝑇𝑁⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 

(***) 

Subiectul 4. a) Fie ABC un triunghi dreptunghic în A și M un punct mobil pe cercul său 

circumscris.  

b) a) Arătați că punctul P definit de relația 𝑀𝑃⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑀𝐶 ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗se mișcă pe un 

cerc. 

c) b) Considerăm numerele 𝑥, 𝑦 ∈ ℝ. Arătați că punctul 𝑄 definit de relația 𝑀𝑄⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  +

(𝑥 + 𝑦) ∙ 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  = 𝑥 ∙ 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑦 ∙ 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  se mișcă pe un cerc. 
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Notă: 

Toate subiectele sunt obligatorii.  

Fiecare problemă se va nota de la 0 la 7 puncte. 

      Timp de lucru: 3 ore 

 

 


